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Problemas Geométricos - II1

1. (OPM-2012)Na figura seguinte, os pontos E e F estao nos prolongamentos de AC eBC, ACFG e BCED
sao losangos, H é o ponto de intersecao de AC e BG, I é o ponto de intersecao de BC e AD, e ] é o

ponto de intersecao de Al e BH.
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Mostre que os poligonos JICH e ABJ tem a mesma area.

2. (OPM-2011)O ponto P, no interior do triangulo ABC, pertence a mediatriz de AB. Os pontos Q e R,
exteriores ao triangulo, sao tais que BPA, BQC e CRA sao tridngulos semelhantes.
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Mostre que o quadrilatero PQCR é um paralelogramo.

(AIME-1995)Trés circunferéncias de raios 3,6 e 9 tangenciam-se conforme ilustra a figura abaixo:
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Determine a medida da corda AB da circunferéncia menor e que tangencia as outras duas.

(AIME-1997)Determine o valor de k para que quatro circulos de raios 5,5, 8 k sejam tangentes exter-
namente.

. (AIME-2003)Seja S o conjunto dos vértices de um cubo de aresta 1. Determine a soma das dreas de

todos os triangulos que podemos formar com vértices em S.

(Russia)Prove que se dois quadrildteros tiverem os mesmos pontos médios em todos os seus lados,
entao as suas areas sao iguais.

(Russia)As diagonais de um trapézio ABCD, com BC paralelo a AD se intersectam no ponto O.
Mostre que os triangulos AOB e COD tem areas iguais.

(RPM)Seja ABC um triangulo acutégulo de circuncentro O e sejam D, E e F as intersecoes das semir-
retas AOQ,BO e CO com os lados BC,AC e AB, respectivamente. Sendo R o circunraio do triangulo
ABC, mostre que

(RPM) Considere o triangulo ABC e pontos X,Y e Z nos lados BC, AC e AB, respectivamente tais que
A,B,C,X,Y e Z sao todos distintos entre si. Mostre que as circunferéncias circunscritas aos tridngulos
AYZ,BZX e CXY tém um ponto em comum.

(Russia)Dois circulos se intersectam nos pontos A e B. O comprimento de AC ¢ igual ao diametro do
primeiro circulo e o comprimento de AD ¢é igual ao didmetro do segundo circulo. Prove que os pontos
B, C e D pertencem a uma mesma reta.



