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PROBLEMA PARA O NIVEL I

Tem-se 15 ntmeros inteiros distintos, nao necessariamente positivos. Alex escreveu todas as
somas possiveis de 7 desses nimeros; Beto escreveu todas as somas possiveis de 8 destes
nimeros. Determine se é possivel que as listas de Alex e Beto sejam iguais. Se a resposta for
sim, exiba os 15 os niimeros possiveis, se ndo, explicar o porqué.

PROBLEMA PARA O NiVEL II

Num site de relacionamento através do computador, estdo online 19 homens, numerados 1 a
19, e 20 mulheres, numeradas de 1 a 20. O computador faz corresponder cada homem uma
mulher compativel, e cada homem é compativel apenas com as mulheres que t€ém um ndmero
maior do que ou igual ao dele (ou seja, o homem de nimero 19 ¢ apenas compativel com as
mulheres numeradas com 19 e 20; o homem de nimero 18 € compativel apenas com mulheres
de ndmeros 18,19,20, e assim por diante). Se cada mulher € compativel com no mdximo um
homem e n € o nimero de maneiras que o computador pode estabelecer a conexdo entre eles,
qual é a fatoracdo, em fatores primos, do nimero n?

PROBLEMA PARA O NiVEL III

Seja p um ndmero primo maior do que 5. Prove que p divide um ndmero inteiro cuja
representacdo na base 10 ¢é formada inteiramente de digitos 1.

PROBLEMA PARA O NIVEL UNIVERSITARIO

Seja P= p% +p% —i—p%, com P, pi, p2, p3 nimeros primos. Prove que um dos primos p1, p2, p3
éiguala 3.




